
 

 

  ةــال المستويــة الأشكــمساح

      اىؼشض× اىط٘ه ( ٍغاحح ٍشتغ أٗ ٍغرطٞو = 1   

 ) اسذفاػٔ ٕ٘ اىؼَ٘د ػيٚ قاػذذٞٔ (         الاسذفاع × اىقاػذج  ( ٍغاحح ٍر٘اصٛ أضلاع =2   

 (  ٍٗرْاصفِٞ ٍذِٝ) قطشٝٔ ٍرؼا     إحذٙ صٗاٝآ  sin×ٍشتغ ط٘ه ضيؼٔ =  ّصف جذاء قطشٝٔ ( ٍغاحح ٍؼِٞ =3   

 ) اسذفاػٔ ٕ٘ اىؼَ٘د ػيٚ قاػذذٞٔ (       اسذفاػٔ × ّصف ٍجَ٘ع قاػذذٞٔ( ٍغاحح شثٔ ٍْحشف = 4   

)  ( ٍغاحح ٍغذط ٍْرظ5ٌ   
23 3

a
2

      = ّصف قطش اىذائشج اىَاسج تشؤٗعٔ . ( ط٘ه ضيؼٔ ) a حٞس :  ( 

 ) ( ٍغاحح دائشج 6   
2r )   ,   2)ٍحٞظ دائشج r )    : حٞسr  . ّصف قطشٕا 

)  ( ٍغاحح قطاع دائش7ٛ   
21 1

r r
2 2

 )   : -  ط٘ه اىق٘ط  ,( θ ) – ) ُصاٗٝح اىقطاع ) سادٝا  

  . (  اىَصيصاخ ٍِ )ٍصيس  عطح ٍغاحح ذٞشذحغة ٍِ دعا( ٍغاحح ٍصيس : 8   

) ٍغاحح ٍصيس ٍرغاٗٛ الأضلاع  حاىح خاصح :       
23

S a
4

  )   حٞسa –  . ٔط٘ه ضيؼ 

  ( ٍجَ٘ع أط٘اه أضلاػٔ) ٍحٞظ أٛ ٍضيغ =        

  اتــنظري

  اىقائٌ :ّظشٝاخ فٜ اىَصيس ( 1   

 )اىقائَِٞ .  ٍجَ٘ع ٍشتؼٜ اىضيؼِٞش = فٞصاغ٘سز : ٍشتغ اى٘ذ*      
2 2 2AC AB BC  )  

 )  . ٍغقظ اىضيغ ػيٚ اى٘ذش × اى٘ذش ٍشتغ ضيغ قائٌ =  *     
2AB AC AD  )  

AB ) . الاسذفاع اىْاصه ػيٞٔ × اى٘ذش  جذاء اىضيؼِٞ اىقائَِٞ = *      BC AC BD   )  

 ) اىيرِٞ ٝحذدَٕا ػيٚ اى٘ذش .  اىقطؼرِٞ ط٘ىٜ جذاء ٍشتغ الاسذفاع اىْاصه ػيٚ اى٘ذش = *     
2BD AD CD  )  

   ذ٘اصٛ اىضيغ اىصاىصح ٗذغاٗٛ ّصفٖا . ( اىقطؼح اىَغرقَٞح اى٘اصيح تِٞ ٍْرصفٜ ضيؼِٞ فٜ ٍصيس2   

  يح ىقطؼرِٞ ّغثرَٖا ٍْغجَح تاىرجاٗس ٍغ ّغثح اىضيؼِٞ اىثاقِٞٞ .ٝقغٌ اىضيغ اىَقات( اىَْصف اىذاخيٜ فٜ ٍصيس 3   

  ىَصيصِٞ ٍرغاِٗٝٞ تاىَغاحح . ( اىَر٘عظ ٝقغٌ اىَصيس4   

   .  ّصف ط٘ه اى٘ذش( اىَر٘عظ ػيٚ ٗذش ٍصيس قائٌ = 5   

 (  ٗذْطثق ػيٚ حاىح الاسذفاػِٞ ٗاىَْصفِٞٞ)   ٍرغاِٗٝٞ .( اىَر٘عطِٞ فٜ ٍصيصِٞ طث٘قِٞ 6   

  . ٍرغاِٗٝٞ ىذائشج ٍِ ّقطح خاسجٖا اىَشعٍِ٘ٞ ( اىََاع7ِٞ   

    قائَح .( اىضاٗٝح اىَحٞطٞح اىرٜ ذحصش قطش فٜ دائشج 8   

    ضؼفٜ اىَحٞطٞح اىَشرشمح ٍؼٖا . ( اىضاٗٝح اىَشمضٝح =9   

S) =  ػيٚ ٍغر٘ ( ٍغاحح اىَشذغٌ اىقائٌ ىَضيغ11  cos  )ٞس : حS   , ٍغاحح اىَضيغθ تِٞ ٍغرَٖ٘ٝا  اىصْائٞح اىضاٗٝح 

  قطاع صاٗٛ قائٌ . ( اىَغقظ اىقائٌ ىقطاع صاٗٛ قائٌ ػيٚ ٍغر٘ ٍ أحذ ضيؼٞٔ ٝ٘اصٛ اىَغر٘ٛ 11ٕ٘ 
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( ّظشٝح الأػَذج اىصلاشح :   12   AM MB , MB AB      

     ∆ػيٚ   Aٍشذغٌ   B∆ ( ػيٚ  Mٍشذغٌ  MB   ,Bػيٚ   A  ٍشذغٌ  M)  تشنو آخش :         

ٍٍ  ( اىؼَ٘د ػيٚ ٍغر13٘        فٜ اىَغر٘ٛ . ػَ٘د ػيٚ ٍغرقَِٞٞ ٍرقاطؼِٞٝنُ٘  ٍٍ

  ٕٜ ٍح٘س ىريل اىْقاط .ىٞغد ػيٚ اعرقاٍح ٗاحذج ( ٍجَ٘ػح ّقظ اىفشاؽ اىَرغاٗٝح اىثؼذ ػِ شلاشح ّقاط 14  

  اتــلومـعم

 :ِ ( ّغة ذشاتٔ ٍصيص1ٞ    
AB AC BC

K
AB AC B C

  
   

  ّغثح اىرشاتٔ .  – Kحٞس :    

 أضلاػَٖا اىَرقاتيح أط٘اىٖا ٍرْاعثح , ٗصٗاٝإَا اىَرقاتيح ٍرغاٗٝح .  ( اىَضيؼاُ اىَرشاتٖاُ :2    

  . ّغثح اىرشاتٔ ّغثح ٍحٞطٜ ٍضيؼِٞ ٍرشاتِٖٞ =  *     

 ح اىرشاتٔ . ٍشتغ ّغثّغثح ٍغاحرٜ ٍضيؼِٞ ٍرشاتِٖٞ =  *     

 :  اىَضيغ اىَْرظٌ (3    

 ٗاٝآ ٍرغاٗٝح ) ٍصو : اىَصيس اىَرغاٗٛ الأضلاع , اىَشتغ , ..... ( ٕ٘ ٍضيغ أضلاػٔ ٍرغاٗٝح ٗصذؼشٝفٔ :  *        

 * مو ٍضيغ ٍْرظٌ قاتو ىلاسذغاً فٜ دائشج ) اىذائشج ذَش تشؤٗعٔ (         

 (  "ً ػيٚ دائشج ) اىذائشج ذَظ أضلاػٔ داخلا* مو ٍضيغ ٍْرظٌ قاتو ىلاسذغا        

 .  "ٕ٘ ٍشمض اىذائشج اىَاسج تشؤٗعٔ أٗ اىََاعح لأضلاػٔ داخلا : ٍشمض اىَضيغ اىَْرظٌ*         

 ػيٚ أحذ أضلاػٔ .  ٕ٘ اىؼَ٘د اىَشعً٘ ٍِ ٍشمض اىَضيغ ػاٍذ اىَضيغ اىَْرظٌ :*         

  180=  ٍجَ٘ع صاٗٝرِٞ ٍرقاتيرِٕٞ٘ ستاػٜ فٞٔ ( اىشتاػٜ اىذائشٛ : 4    

   ػَ٘دٛ ػيٚ ّصف قطشٕا .( اىََاط ىذائشج ٝنُ٘ 5    

     . اىَغر٘ٛيٚ = ط٘ه اىؼَ٘د ٍِ اىْقطح ػ ٘ ٍ ( تؼذ ّقطح ػِ ٍغر6    

  غر٘ٛ .ٍٗشذغَٔ اىقائٌ فٜ اىَ اىضاٗٝح اىحادج تِٞ اىَغرقٌٞ ٕٜغر٘ ٍ : ٍ( صاٗٝح ٍغرقٌٞ ٍغ 7    

     اىذائشج اىَاسج تشؤٗعٔ .اىؼَ٘د ػيٚ ٍغر٘ٝٔ ٍِ ٍشمض ٕ٘  : ٍضيغ( ٍح٘س ذْاظش 8    

      ػيٖٞا ٍِ ٍْرصفٖا . ٕ٘ اىؼَ٘د : ٍغرقَٞح( ٍح٘س قطؼح 9    

  . ٘سٛ ضيؼِٞ ٍٍْٔحّقطح ذلاقٜ  ٕٜ : ٍصيسط ؤٗ( ٍشمض اىذائشج اىَاسج تش11  

 ٕٜ ٍْرصف ٗذشٓ . ىَاسج تشؤٗط ٍصيس قائٌ : ٍشمض اىذائشج ا -1  حالاخ خاصح :  

  ( سذفاعلا= شيصٜ ا R) ٕٜ ّقطح ذقاطغ اسذفاػاذٔ  ٍشمض اىذائشج اىَاسج تشؤٗط ٍصيس ٍرغاٗٛ الأضلاع -2                       

    .ِ فَٖٞا َٝش تاىْقطح ٗٝ٘اصٛ ٍغرقَِٞٞ ٍر٘اصٝٞ ٍغرقٌٞ ٕ٘ : ُ فصيَٖا اىَشرشكإرا اشرشك ٍغر٘ٝاُ تْقطح فإ( 11  

   . اىؼَ٘دِٝ ػيٚ اىفصو اىَشرشك أٗ تِٞ اىؼَ٘دِٝ ػيَٖٞا اىحادج تِٞ اىضاٗٝح ٕٜ : ىضاٗٝح اىصْائٞح تِٞ ٍغرِ٘ٝٞ( ا12  

      . ) َٕا قاػذذٞٔ (فٞٔ ضيؼِٞ ٍر٘اصِٝٞ ٍٗخريفِٞ تاىط٘ه  ( ىثشٕاُ أُ ستاػٜ ٕ٘ شثٔ ٍْحشف ّثشِٕ أُ :13  

  ) أٗ ذؼاٍذ قطشٝٔ (.  ٍٔر٘اصٛ أضلاع ذغاٗخ أط٘اه أضلاػ ّثشِٕ أّٔ :ؼِٞ ٍىثشٕاُ أُ ستاػٜ ٕ٘  (14  
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   ةــات المألوفــالمجسموم ــة وحجــمساح

  اىنشج ٗاىقثح اىنشٗٝح ( –اىَخشٗط ٗجزػٔ  –اىٖشً ٗجزػٔ  –الاعط٘اّح  –) اىَ٘ش٘س 

 

 

 

اط عَثغُ٘ ( : اىذعر٘س الأعاعٜ فٜ اىحجً٘ ) أٗجذٓ اىؼاىٌ الاّنيٞضٛ ذٍ٘ -   m

1
V h S 4S S

6
       

     S , S
 
 .  ٕٗ٘ اىثؼذ تِٞ قاػذذٞٔ: اسذفاػٔ  h: ٍغاحح قاػذذٔ اى٘عطٚ ,  S m: ٍغاحرا قاػذذٞٔ ,   '

 .  ٕٜٔ ٍقطغ اىَجغٌ تَغر٘ ٍ َٝش ٍِ ٍْرصف اسذفاػٔ ٗٝ٘اصٛ قاػذذاىقاػذج اى٘عطٚ :      

 ٍجَ٘ع ٍغاحاخ الأٗجٔ اىجاّثٞح . ) فٜ اىحاىح اىؼاٍح ( =  اىَغاحح اىجاّثٞح لأٛ ٍجغٌ -  

 ٍغاحرٔ اىجاّثٞح + ٍغاحح اىقاػذاخ .  اىَغاحح اىنيٞح لأٛ ٍجغٌ = -  

 اىحجٌ  اىَغاحح اىجاّثٞح  

 اىَ٘ش٘س 
 الاسذفاع × ٍحٞظ اىقاػذج 

S p h  
 الاسذفاع × ٍغاحح اىقاػذج 

V S h   

 الاعط٘اّح 
 الاسذفاع × ٍحٞظ اىقاػذج 

S 2 R h   
 الاسذفاع × ٍغاحح اىقاػذج 

2V R h   

 اىٖشً 

 ( اىَغاحح ىيَْرظٌ ) 

 ػاٍذٓ   × ّصف ٍحٞظ اىقاػذج  

 
1

S n a L
2

    

 الاسذفاع × شيس ٍغاحح اىقاػذج 

1
V h S

3
   

 جزع ٕشً 

  ( اىَغاحح ىيَْرظٌ) 

 ػاٍذٓ   × ّصف ٍحٞطٜ اىقاػذذِٞ 

 
1

S n a n a L
2

      
 

1
V h S S S S

3
      

  اىَخشٗط 
    ٍ٘ىذٓ × ّصف ٍحٞظ اىقاػذج 

S R L   

 الاسذفاع × شيس ٍغاحح اىقاػذج 

2V R h
3


   

 جزع ٍخشٗط 
 ٓ   ٍ٘ىذ× ّصف ٍحٞطٜ اىقاػذذِٞ 

 S R r L     2 2V h R r R r
3


     

2S:  ٍغاحح عطحٖا  اىنشج  4 R  
34

V R
3


  

 قثح مشٗٝح 

R  ّصف قطش مشذٖا 
Sٍغاحح عطحٖا : 2 R h    2V h 3 R h

3


   

Sٍغاحح عطحٖا :  ٍْطقح مشٗٝح  2 R h    حجَٜ قثرِٞ  -حجٌ اىنشج 

 

  ) ط٘ه اىَح٘س = اسذفاػٔ ( قاػذذٔ ٍضيغ ٍْرظٌ ٗسأعٔ ٝقغ ػيٚ ٍح٘س اىقاػذج اىؼَ٘دٛ ػيٚ ٍغرٖ٘ٝااىٖشً اىَْرظٌ :  -  



 

 

  اــوقضاي اتــعلاق

T ٍغاحح اىَنؼة : ( 1  
2S 6 a  : َٔ3 ٗحجV a   حٞس :a  ٔط٘ه قطش اىَنؼة =  ) , ط٘ه حشف a 3 )  

V( ٝغاٗٛ جذاء أتؼادٓ اىصلاشح أٛ :  x , y , zٍغرطٞلاخ أتؼادٓ )   حجٌ ٍر٘اصٛ ( 2   x y z     

mاىقاػذج اى٘عطٚ ىٖشً ذغاٗٛ ستغ ٍغاحح قاػذج اىٖشً :  ٍغاحح ( 3  
1

S S
4

  

 فٜ جزع اىٖشً اىجزس اىرشتٞؼٜ اىَ٘جة ىيؼذد اىذاه ػيٚ ٍغاحح اىقاػذج اى٘عطٚ ٗعظ حغاتٜ تِٞ اىجزسِٝ اىرشتٞؼِٞٞ ( 4  

m  ٜ اىقاػذذِٞ اىَ٘جثِٞ ىيؼذدِٝ اىذاىِٞ ػيٚ ٍغاحر        
S S

S
2


  

ّؼرَذ اىذعر٘س :  ( 5  
T

3V
r

S
   . ٔىحغاب ّصف قطش مشج ذَظ داخلا" الأٗجٔ اىجاّثٞح ىٖشً ) أٗ ٍخشٗط (  ٗقاػذذ 

 ٞح ىيٖشً ) أٗ اىَخشٗط ( . اىَغاحح اىني - TSحجٌ اىٖشً ) أٗ اىَخشٗط ( ,  - Vحٞس :         

 ٍشمض اىنشج اىَاسج تشؤٗط ٕشً ٕٜ ّقطح ذقاطغ ٍح٘س اىقاػذج ٍغ اىَغر٘ٛ اىَح٘سٛ لأحذ أحشف اىٖشً .  ( 6  

1ٕ٘ اسذفاع مو ٗجٔ جاّثٜ ٗٝنُ٘ :   ػاٍذ اىٖشً اىَْرظٌ : ( 7  

2 2 2L h L   

 اسذفاع اىٖشً .  – hقاػذج اىٖشً اىَْرظٌ , ػاٍذ  – L1ػاٍذ اىٖشً ,   – Lحٞس :        

ٕ٘ اسذفاع مو ٗجٔ جاّثٜ :  ػاٍذ جزع اىٖشً اىَْرظٌ : ( 8   1

22 2L h L L     

 اسذفاع اىجزع .  – hػاٍذ اىجزع  ,   – Lحٞس :        

               L1 –  , ٙػاٍذ اىقاػذج اىنثشL' –   . ٙػاٍذ اىقاػذج اىصغش 

PoNٍِ ذشاتٔ اىَصيصِٞ اىقائَِٞ  لاحع  : *      ,Po N    ّجذ
Po PN o N

Po PN oN

   
   

  : اىَخشٗط ٍ٘ىذ ( 9  
2 2 2L h R   

PoNٍِ ذشاتٔ اىَصيصِٞ اىقائَِٞ  * لاحع :      , Po N    ّجذ
Po PN N o

Po PN No

   
   

 :ٍ٘ىذ جزع اىَخشٗط  (10   
22 2L h R r    

 اسذفاع اىجزع .  – hٍ٘ىذ اىجزع  ,   – Lحٞس :        

                R –  , ّٙصف قطش اىقاػذج اىنثشr  –   . ّٙصف قطش اىقاػذج اىصغش 

 . ش قاػذج اىَخشٗط اىَقطغ اىَح٘سٛ ىَخشٗط ٕ٘ ٍصيس ٍرغاٗٛ اىغاقِٞ قاػذذٔ ذغاٗٛ قط * ٍلاحظح :     

 ٗاىَقطغ اىَح٘سٛ ىجزع ٍخشٗط ٕ٘ شثٔ ٍْحشف ٍرغاٗٛ اىغاقِٞ قاػذذٞٔ َٕا قطشٛ قاػذذٜ اىجزع .                      

  ٕ٘ دائشج ذاٍح أصغش ٍِ ّصف قطشٕا   Lٍغافح   oٝثؼذ ػِ ٍشمضٕا   ج تَغر٘ ٍاىنشٍقطغ  (11  

ّٗصف قطشٕا   اىَغر٘ٛػيٚ   oٍشذغٌ   ٍٕ٘شمضٕا           
2 2r R L    . ٙٗذذػٚ دائشج صغش 

 إُ :*       
22 2R r R h     : حٞسh  اىصغشٙ اىنشٗٝح اسذفاع اىقثح   ,R  . ّصف قطش اىنشج  
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   ػِ دٗساُ ٍغرطٞو ذاً ح٘ه أحذ أضلاػٔ دٗسج ماٍيح . الاعط٘اّح* ذْرج      

 ػِ دٗساُ ٍصيس قائٌ ح٘ه أحذ ضيؼٞٔ اىقائَِٞ دٗسج ماٍيح .  اىَخشٗط* ْٝرج      

 أٗ ػِ دٗساُ ٍصيس ٍرغاٗٛ اىغاقِٞ ) أٗ ٍرغاٗٛ الأضلاع ( ح٘ه اسذفاػٔ اىْاصه ٍِ سأعٔ ّصف دٗسج .               

 دٗسج ماٍيح .  فاػٔ () اسذ ػِ دٗساُ شثٔ ٍْحشف قائٌ ح٘ه ضيؼح اىقائَح جزع اىَخشٗط* ْٝرج      

 أٗ ػِ دٗساُ شثٔ ٍْحشف ٍرغاٗٛ اىغاقِٞ ح٘ه اسذفاػٔ اىَر٘عظ ىقاػذذٞٔ ّصف دٗسج .               

 ػِ دٗساُ ّصف دائشج ح٘ه قطشٕا دٗسج ماٍيح ) أٗ دٗساُ دائشج ّصف دٗسج ح٘ه قطشٕا ( .  اىنشج* ذْرج      

  ئشج ح٘ه قطشٕا دٗسج ماٍيح .ٍِ دٗساُ ق٘ط دا اىَْطقح اىنشٗٝحذر٘ىذ  *     

 

 

 

 

 .  عطح دائشج ػيٞٔ ذ٘ىذػَ٘دٝح ػيٚ ٍح٘س اىذٗساُ ٗأحذ طشفٖٞا ٝقغ  [ AB ]* دٗساُ قطؼح ٍغرقَٞح      

 .  جاّثٞا" لإعط٘اّح "عطحاذ٘اصٛ ٍح٘س اىذٗساُ ذ٘ىذ   [ BC ] * دٗساُ قطؼح ٍغرقَٞح     

 .  عطحا" جاّثٞا" ىجزع ٍخشٗطٍح٘س اىذٗساُ ٗلا ذقطؼٔ ذ٘ىذ  ٍائيح ػيٚ  [ CD ] * دٗساُ قطؼح ٍغرقَٞح     

 .  عطح حيقح دائشٝحػَ٘دٝح ػيٚ ٍح٘س اىذٗساُ ٗلا ذقطؼٔ ذ٘ىذ   [ DE ]* دٗساُ قطؼح ٍغرقَٞح      

 .  ىَخشٗط عطحا" جاّثٞا"ٍح٘س اىذٗساُ ذ٘ىذ  أحذ طشفٖٞا ٝقغ ػيٚ  [ EF ] * دٗساُ قطؼح ٍغرقَٞح     
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