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 الوحدة الثانٌة 
: الاستاذ محمود مراد إعداد   
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                                                                                                          √            √         ( اوجد كل من النهاٌات التالٌة2
    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                            √                 
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 3( أكمل العبارات التالٌة مع التفسٌر 

             √                           ----------------------       
               

 

             √                           ---------------------- 
 

            √                               ---------------------- 
 

 

 

4)                                    ----------------------    
 

                 (            )                    ----------------------          
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 )اٌ ايكٍ(واجب     f(x)تأيم انشكم انتبني انذي يًثم بيبٌ انذانت 4)  

7 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1)  Lim  f(x)                                        6)       Lim  f(x)    
      x      -2                                                                x      6  

-
 

 
2)  Lim ( f(x) – 4x  - 5 )                      7)       Lim     f(x)   

x      -1                                                                       x         -
4

 

 

                                                        

  

 

3)  Lim  f(x)  
      x      0 

 

4)  Lim  f(x)                                        8)  
      x       0

+ 
                                                                         

5) Lim ( f(x) + 4f(-2)  )                      9) 
      x      2 

 
 
 

 ـ-نجهه انيًيٍ فقط يىجىدة هي __وقيًتهب ـــ   f(x)انتي تكىٌ عُذهب َهبيت انذانت  x( قيًت 01

 وجد لٌم       التً تجعل

غٌر موجودة       -------   𝐥𝐢𝐦𝒙 𝒂 𝒇 𝒙  
𝐥𝐢𝐦𝒙 𝟒  𝒇 𝒙    𝒙 𝟒  𝟒  𝒙   
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:* لوانٌن مساعدة فً حل المثلث المائم الزاوٌة  

 

 لوانٌن ضعف الزاوٌة

   لوانٌن المجموع و الفرق 

 

 

 

 

 الدوال المثلثٌة متساوٌة المٌمة 

𝐭𝐚𝐧 𝛑𝟐  𝐱  𝐜𝐨𝐭 𝐱   

𝝅𝟐  =  90° 
 

𝐬𝐢𝐧𝑨 المقابل 
الوتر

 𝑩𝑪𝑨𝑪 

𝐜𝐨𝐬𝐀 المجاور 
الوتر

 𝑨𝑩𝑨𝑪 

𝐭𝐚𝐧𝐀 المقابل 
المجاور

 𝑩𝑪𝑨𝑩 

 𝑨𝑪 𝟐   𝑨𝑩 𝟐   𝑩𝑪 𝟐 

𝐬𝐢𝐧 𝟐𝐱  𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝐱 𝐜𝐨𝐬 𝐱       𝐜𝐨𝐬 𝟐𝐱  𝐜𝐨𝐬𝟐 𝐱  𝐬𝐢𝐧𝟐 𝐱  𝟐 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝐱  𝟏  𝟏 𝟐 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝐱 

𝐭𝐚𝐧 𝟐𝐱  𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝐱𝟏 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝐱 

𝐬𝐢𝐧 𝛑𝟐  𝐱  𝐜𝐨𝐬 𝐱 

𝐜𝐨𝐬 𝛑𝟐  𝐱  𝐬𝐢𝐧 𝐱 

𝐬𝐞𝐜 (𝛑𝟐  𝐱)  𝐜𝐬𝐜 𝐱 

) فٌثاغورث (:* لوانٌن التربٌع   

:لوانٌن المملوب*   

(لوانٌن ) الزوجٌة و الفردٌة   

𝐜𝐨𝐬  𝐱  𝐜𝐨𝐬 𝐱           ,      𝐬𝐞𝐜  𝐱    𝒔𝒆𝒄 𝒙    

 

 

 

𝐬𝐢𝐧𝟐 𝐱  𝐜𝐨𝐬𝟐 𝐱  𝟏 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝐱  𝟏 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝐱      ,      𝐜𝐨𝐬𝟐 𝒙  𝟏 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝒙 𝟏  𝐬𝐞𝐜𝟐 𝒙 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝐱  𝐬𝐞𝐜𝟐 𝐱 𝟏        ,       𝐬𝐞𝐜𝟐 𝐱 𝐭𝐚𝐧𝟐 𝐱  𝟏 𝐜𝐨𝐭𝟐 𝐱 𝟏  𝐜𝐬𝐜𝟐 𝐱 𝐜𝐨𝐭𝟐 𝐱  𝐜𝐬𝐜𝟐 𝐱 𝟏       ,    𝐜𝐬𝐜𝟐 𝐱  𝐭𝐚𝐧𝟐 𝐱  𝟏 

𝟏𝐬𝐢𝐧 𝐱  𝐜𝐬𝐜 𝐱     ,   𝟏𝐜𝐬𝐜𝐱  𝐬𝐢𝐧 𝐱            , 𝐬𝐢𝐧 𝐱 𝐜𝐬𝐜 𝐱  𝟏 𝟏𝐜𝐨𝐬 𝐱  𝐬𝐞𝐜 𝐱    ,   𝟏𝐬𝐞𝐜 𝐱  𝐜𝐨𝐬 𝐱    ,       𝐜𝐨𝐬 𝐱 𝐬𝐞𝐜 𝐱  𝟏 𝟏𝐭𝐚𝐧𝐱  𝐜𝐨𝐭𝐱    , 𝟏𝐜𝐨𝐭 𝐱  𝐭𝐚𝐧 𝐱   ,   𝐭𝐚𝐧 𝐱 𝐜𝐨𝐭 𝐱  𝟏 

𝐬𝐢𝐧  𝐱   𝐬𝐢𝐧 𝐱               ,      𝐜𝐬𝐜  𝐱    𝒄𝒔𝒄 𝒙  
𝐭𝐚𝐧  𝐱   𝐭𝐚𝐧 𝐱         ,   𝐜𝐨𝐭  𝐱    𝒄𝒐𝒕 𝒙  

 

                    

                   

                             

 

                     
                   

                           

  

 
 ــ-وقيًتهب ــ --نجهه انيسبر فقط يىجىدة هي    f(x)انتي تكىٌ عُذهب َهبيت انذانت  x( قيًت 00

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒕𝒂𝒏 𝒂 𝒃     𝒕𝒂𝒏𝒂   𝒕𝒂𝒏𝒃 𝟏 ∓ 𝒕𝒂𝒏𝒂 . 𝒕𝒂𝒏𝒃 

𝒔𝒊𝒏 𝒂 𝒃    sina.cosb    sinb.cosa 𝒄𝒐𝒔 𝒂 𝒃  = cosa.cosb ∓ 𝒔𝒊𝒏𝒂 . 𝒔𝒊𝒏𝒃 
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( باستخدام المٌم العددٌة الدلٌمة استنتج لٌمة النهاٌات التالٌة  5  

) لدر النهاٌات التالٌة (        

            √        √          
 

 

 

                                     
 

 

 

 

                                     
 

 

 

 

 

 

  

x f(x) 

0.9  

0.99  

0.999  

x f(x) 

1.1  

1.01  

1.001  

x f(x) 

  

  

  

x f(x) 

  

  

  

x f(x) 

  

  

  

x f(x) 
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  ( لتكن 6

       {  
وكانت                                                                                            

                             وكانت 
 

 

 

 

 

 

 

                                                                                     (            )            8 )اوجد النهاٌات التالٌة 

 

 

 

 

 

 

 

فأوجد لٌمة الثوابت 
   

K  ,  l    
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 نهاٌة تركٌب دالتٌن  )        بعد        (  

 لتكن                            و        دالة متصلة عند         فإن    

  

 

  (    )         إذا كان                                                                                         فأوجد 

 

 

 

 

  

 اتصال تركٌب دالتٌن                  

لتكن      دالة متصلة  عند            وكانت      دالة متصلة عند             فان               متصلة عند  
   

وٌكون          

 

 لتكن                                        

 فهل                  دالة متصلة عند                   ؟  فسر  ؟ 

 

 

 

  

𝒍   
   

𝒇    
      

𝐥𝐢𝐦𝒙 𝒂𝒈 𝒙  𝒍  
                𝐥𝐢𝐦𝒙 𝒂 𝒇(𝒈 𝒙 )  𝒇 𝐥𝐢𝐦𝒙 𝒂𝒈 𝒙  𝒇 𝒍        

            

𝒇 
 

𝒈
 

𝒇 o g     
            

𝒇 𝒙    √𝟐𝒙    𝟏        ,       𝒈 𝒙    𝟑    𝒔𝒊𝒏 𝒙  

𝒇 o g     
            𝒇 o g     

            
𝒇 
 

g(a) 
      

𝒈
  

𝒙  𝒂 
         𝐥𝐢𝐦𝒙 𝒂 𝒇𝒐𝒈  𝒙   𝒇𝒐𝒈  𝒂 ⬚ ⬚   

                

𝒇 𝒙    𝟒 𝒙 𝟏        ,       𝒈 𝒙       𝟑    𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟏𝟐 𝒇 o g     
            

𝒙  𝟏 
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( لتكن 7        [       .         ]                                 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

اوجد النهاٌات التالٌة   ( 8            (                )                                                           (     √           )   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    𝐥𝐢𝐦𝒙 𝟐 𝒇 𝒙 ⬚  فأوجد لٌمة  
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 8) أوجد النهاٌات التالٌة 

      √               √                 
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      [                      ] 
 

 

 

 

         [              ] 
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  9)لتكن                                                                                                 معرفة حول 

 فأوجد  

 

 

 

 

  

 

 

 ٌسٌر جسٌم فً مستوى احداثً فاذا كان موضع الجسٌم فً اي للحظة هو 

فأوجد   لثوانًحٌث الزمن با  

عند     سرعة الجسٌم المتجه أ(  د                                               

 

 

 

 

 

 

 ب( اوجد السرعة المتجه للجسٌم فً الفترة الزمنٌة 

 

𝒙𝟐  𝒙  𝟐        𝒙 𝟐  𝒇 𝒙      𝒔𝒊𝒏  𝟑𝒙 𝟔  𝐥𝐢𝐦𝒙 𝟐 𝒇 𝒙  

𝒙  𝟐 

f(t) = t
2
  +2t -1      ft 

t = 3 sec 

[ 3 , 5 ]  



T. Mahmoud Murad                        Math 12               T1     5055050050                Page 13 
 

لتكن الدالة         متصلة على مجالها  فأوجد قٌمة الثوابت        حٌث   
            

 

f(x)  =  {                                                                                              

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

⬚𝒇 𝒙  a , b  
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النمطة التً تكون عندها الدالة  الدالة
مع ذكر السبب غٌر متصة  

الفترات التً تكون 
 علٌها الدالة متصلة

هل ٌمكن توسٌع 
 الدالة ؟ فسر ؟

الدالة الجدٌدة المتصلة 
 على نطاق أكبر

  ان امكن

                 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

                 

 

  

 

 

 

 

 

 

          

 

  

 

 

 

 

 

 

     {                  
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 الدالة
النمطة التً تكون عندها الدالة 

 غٌر متصة

  مع ذكر السبب

الفترات التً تكون 
 علٌها الدالة متصلة

هل ٌمكن توسٌع 
 الدالة ؟ فسر

الدالة الجدٌدة المتصلة 
 على نطاق أكبر

 ان امكن 

     {                          
 

  

 

 

 

 

 

 

     √     

 

  

 

 

 

 

 

 

                 

 

  

 

 

 

 

 

 

               

 

   

     √    
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استخدم نظرٌة المٌمة المتوسطة للتحمك من ان الدالة                      لها صفر فً الفترة 
ثم استخدم طرٌمة التنصٌف لإجاد الفترة التً طولها         والتً تحتوي على الصفر        

    

ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ   

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ  

a b f(a) f(b) 
             

      

      

      

      

      

      

      

 

f(x) = x
2 

-  7  [ 2 , 3 ]  𝟏𝟑𝟐 
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 )و( اجب 
        ( ∞  ,  ∞ - )متصلة على fالتً تجعل  a,bاولا أوجد لٌم   
 فً مستوى الاحداثٌات   fثانٌا مثل الدالة    

  f(x) = 

              
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                   انها بالنمطة               وكانلتكن الدالة          كثٌرة حدود ٌمر بٌ

           مع التفسٌر                                     فأوجد

 

 

 

 

ax + b - 4
 
  : x ≥1   

ax  +  b      : x < - 2 

ax
2
 - b       :-2 ≤ x < 1 

(2 , 3 ) f(x) 𝒍𝒊𝒎𝒙 𝟐 𝒈 𝒙  𝟐    𝟒 𝒍𝒊𝒎𝒙 𝟐  𝒈 𝒙  𝟔𝒇 𝒙   
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 نلإجببت عٍ الأسئهت الآتيت :   f (x)ستخذو انزسى انبيبَي انتبني نهذانت )ي(  ا

 
 اولا اكًم انجذول انتبني :

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ثبَيب أكًم انعببراث انتبنيت
 

 انتي تكىٌ عُذهب b*يجًىعت قيى  
Lim   f(x)    غيز يىجىدة 

         x    b 

 هي_______________
 

 انتي تكىٌ عُذهب k*يجًىعت قيى  
Lim   f(x) = 4     _____________ هي 

               x    k 

 
 ٌجب أن تكون   x = - 3عند   متصلة    fتكون الدالة  *حتى

  f( - 3 )        _____________   تساوي 
 
 

 -----------------------------هو     f(x)*مجال الدالة 
 
 

 ---------------------متصة    f(x)*الفترات التً تكون عندها الدالة 
 
 

 شروط نظرٌة المٌمة المتوسطة على الفتلرة    f(x)*هل تحمك الدالة  
 

[ 3  ,  4  ]  ----------------------------------- 
 
 
 الدالة الجدٌدة المتصلة على  تكون بحٌث  f (x)هل ٌمكن توسٌع الدالة*

 
 ------------------نطاق أكبر

 انتي xقيى  
 fتكىٌ عُذهب  

 يُفصهت
 انسبب

  

  

  

  

𝒍𝒊𝒎𝒙 𝟐 𝒇 𝒙           𝒍𝒊𝒎𝒙  𝟐 𝒇 𝒙         𝒍𝒊𝒎𝒙  𝟑 𝒇 𝒙  𝒇 𝟐          𝒍𝒊𝒎𝒙 𝟎 𝒇 𝒙          𝒍𝒊𝒎𝒙 𝟓 √𝒇 𝒙       𝒍𝒊𝒎𝒙 𝟎 𝒇 𝒙        

𝒍𝒊𝒎𝒙 𝟐  𝒇 𝒙  𝒙 𝟐 𝒙 𝟐       

𝒍𝒊𝒎 𝒙 𝟎 𝟑𝒇 𝒙  𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙𝒙        

: اوجد النهاٌات التالٌة ) ان امكن ( ثالثا   
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؟  وهل   غٌر متصلة مع ذكر السبب          اوجد النماط التً تكون عندها الدالة 
 ٌمكن توسٌع الدالة         بحٌث تكون الدالة الجدٌدة متصلة على نطاق اوسع 

) اكتب الدالة الجدٌدة ان امكن (   

 

           {                                                                

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                               

 

 

 

 

 

 

f(x) 

f(x) 
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                                اوجد نهاٌة كل مما ٌلً 

 

                                 √      

 

 

                                          

 

                                                
 

 

                                                                               6)                        
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ربٌة الراسٌة و الافمٌة حدد جمٌع الخطوط التما                       
 

 

2)           

                     

                          
 

          √                 

 

 

 

6) f(x) = √                 
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f(x) = tan
-1

x 

f(x) = cot
-1

x 

f(x) =sec
-1

x 

f(x) = csc
-1

x 

Y = 0 

𝒚   𝝅 

𝒚   𝝅𝟐  

𝒚    𝝅𝟐  

𝒚   𝟎 

𝒚   𝝅𝟐 
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        [                        ]                      
 

         [                        ][                        ]                          
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 مع تمنٌاتً للجمٌع بالتوفٌق 
 أ: محمود مراد 

 جاري العمل بالوحدة الثالثة 
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New 
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